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ten a’, &, ¢’ gegenuiberftehen ; aber man Dat nad) der Cigenfdhaft der Supplementar:
Pyramive : ;
A'=180°-~-a; B = 180°— b; = 180°— ¢;

woraud folgt, daf die Drey gefudhten eiten a, b, c die Gupplemente der Dbefannten
Winkel A, B, C’ find, wad die Lofung der fed)dten Aufgabe (Art. 360.) giebt,

 Oehen wir 3u der funften Aufgabe fiber. @3 find awey  Winfel A, B gegeben,
unb eine Seite ¢, an weldyer diefe Winkel anliegen; zu fudhen find der unbefannte Win:
fel C und bie ey Seiten a, L.

Die Supplenentar - Pyvamide ift hier gebildet aud jwey Seiten (180 °-— A),
(180 °~—B) und aul einem Wintel (180 °— ¢), der zwifden den CEhenen jener
qwep Seiten gefaft iff. '

Wiv haben diefe drey Winfel oben nadheinander mit den BVudyftaben o, ', C’ be
seidnet. Konftruivt man die Supplementar - Pyramive, fo erhalt man die @Bltetc , und
die ywey Winkel A, B | |

AUber man Dbat:

¢ =180°— C; B = 180° — 3; A’ — 180°— a;
und ed folgt daraus, daf die gefud)ten Winfel C, b und a die Supplemente der befann:

ten Winkel ¢, B, A’ find, | - .
Die leite Aufgabe befteht darin, zwey Seiten a, b und den nidt eingefcbloﬂen-en
Winfel A ju finden, wenn die Seite ¢ und die ywey Winfel C und B befannt {ind,
Die. Supplementar 2 Pyramive hat fomit ald  Seiten ¢, &' die zwey Supplemente
(180 °— C), (180 °— B), und ald den, der erfien Ddiefer 3wey  Seiten entgegenfies
benden Winkel C° vad Supplement (180 °— ¢).  Konftruirt man diefe Pyramide, {o
findet man die Seite o, und die jwep Winfel A, B, weldhe folgende Werthe haben.
(180°— A), (180°—a), (180°—b);
vas betpt die Suoplemente der drey verlangten Wintel A, a4, b.

MWir werden nun eine, von dex ‘Betmd)tung ver Supplémentar - Pyramide unab:
hangige Lofung der drey lefsten Aufgaben geben:

Bierte Aufgabe
85 find bw?l Winkel einer Pyramide geaeben, man verlangt die drey Seiten? .

370. Aufldfung. Wir wollen die drey JBinfel mit A, B, C bejeidhnen. Jtad)-
vem man zwen Cbenen gefibrt hat, die unter einem Winfel gegeneinander geneigt {ind,
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gleich einem Der gegebenen, gleid) A jum Bepfpiel , fo befteht die Uufgabe darin, eine
Chene u befttimmen, welde durd) einen beliebig im Naume genommenen Punft gebt,
und welde mit jenen wey erften Chenen RWintel bilbet, gleidy B und C.
Diefe dritte Shene Wwird Ddie gerade Durd)fdnittslinie der bepden Crften in einent
Puntte treffen, weldyer der Scheitel, der durd) die drey CEhenen gebildeten Pyramive iff,
€3 feyen A, B, C (Taf. XXXV, Fig. 6.a) die drey gegebenent Winfel, Nehmen

wir dbie Cbene der einen ju fudjenden Seite ald borizontale Projeftiondebene an, Sn
‘Diefer Gbene fey die Gerade S B (Fig. 6.) die Durd)fchnittdlinie derfelben und einer ders
aeftalt gefubrten fdhiefen Ebene, dag ihr Dbeyderfeitiger Jeigungdwintel gleid einem Dder
gegebenen Winkel fey, gleid) A, (Fig. 6. a) jum Bepfpiel. Diefe fdyiefe Ehene wird fich
auf eine, auf S B fenfredyte Lertifalebene F B C nad) einer Geraden B ¢ yrojeftiven, fo
af der Winfel F B c= A (Fig. 6.a). JIjt diefed gefdeben, fo ftellen wir uns vor,
‘bie nod) u Dbeftimmende dritte Cbene fey gefithrt; denfen wir und aus ivgend eis

nem Punft der Geraden S B, aud B jum Benfpiel eine Senfredite auf die Oritte Chene
' gefallt, und fucdjen wir die Projeftionen ded Fufpuntted diefer Senfredhten auf der drit:
ten Ghene, a2 '
~ 3u diefem Cnbde denfen wir und durd) die Senfredite eine Shene fenfred)t auf der
Durd)fchnitt der Horizontalebene und der bdritten Chene gefibrt, Die wey Geraden,
nad) welden diefe Chene die beyden genannten {dneivet, werden mit der Senfredhten ein
redhtwinkliged Oreyect bilden, in weldyem der, der Sentredyten entgegenffehenve Wintel gleidy
einem der beyden Winfel B, C (Fig. 6. a) ift; wir wollen ihn gleich B anﬁebmem MWenn
man die Grofe ded Stiicked der Sentrediten, was jwijhen dem Punft B (Fig. 6.) und
iprem  Fufpunfte auf dev britten Cbene gefaft ift, al8 befannt annimmt, gleid) 3 .
(Fig. 6. ) 3zum Beyfpiel, fo {ind alle tbrigen Stirde jened Drepecd beftimmt; B
ware demnad) die Bafid, w « die Hohe, und der Winfel B & — B (Fig. 6. o). E8
ift aber aud) erfidhtlih, bdaf o B gleih ift vem Wbftande der Horizontalprojeftion des
Fufed der Senfredhten von dem Punft B (Fig. 6.). Wenn man daber ausd diefens
Punft B ald Mittelpuntt, und mit einem Halbmeffer BA — L « (Fig. 6. b) einen
~ Kreisbogen befdyreibt, fo muf irgendwo in diefent Kreisbogen die Horizontalprojeftion
ped Fufied der Senfrechten auf der dritten Chene gelegen fey,

~ Oofort denfe man fidy durd) die nemlihe @enfrechte eine jwepte Chene fenfredyt
auf den Durdyfdynitt der beyden geneigten CEbenren der Pyramide gefubrt; fo wird diefe
die beyden geneigten Gbenen nad) 3wey Seraden {hneiden, die mit der Senfredten ein
sweyted redytwinfliged DreyecE bilden, in welcdhem der Winfel gegenitber der Senfredyten
- gleidy ift, dem Winkel C (Fig. 6. a). Da nun die Grofe der Senfredhten befannt
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ift, fo 188 {id) diefed Orevef B « J (Fig. 6. c) Fonftruiven. €3 oird hieraus erﬁcf)t*
lih, pag der %bﬂanb Ded %u,;eé per Genfredhten von der CEbene (S B, B c¢) (Fig. 6.)
gleich feyn muf§, Der .bobe w o De8 DOrenecked B « o (Flg 6, c). Wenn man daber
auf der vertifalen Projeftiondebene (Fig- 6.) ju der B ¢ eine Pavallele 3ieht, die um
eine Weite &' ¢’ = o «”, (Fig. 6. c) von ihr entfernt iff, fo muf in diefer Paralle:
le, indem man fie al3 die ProjeFtion einer 3u (S B, B ¢) parallelen Cbhene betrachtet,
pie BVertifalprojefiion ded Fufed der Senfredhten auf der dritten Chene enthalten fepm.
Da aber diefer Fufpunft in einer Hohe Gber der Horizontalebene liegt, gleid) der Hihe
o ‘o Ded Dreyeded B e ¢ (Fig. 6. 5), fo muf feine g]31:0;'efti"t)tt auf oer Bertifalebene
F B C(Fig. 6.) in der Horiyontalen m m liegen, deren Entfernung von F C gleid)
ift der He o (Fig. 6. 6). Diefe Projeftion iff daher in o, dem Begegnungdpuntte
ver Geraden aa, m m (Fig. 6). ;

Nus vem Punfte a ervidhte man auf F C die Senfredte a A, weldhe verldngert
den RKreidbogen A M A" in wey Punften A, A’ fdneidet, und man hat in A oder A’
- Die Horiyontalprojeltion ded Fufed der Senfredhten auf der dritten Cbene. Pimmt man

ven Punft A, fo find A B, B a die Profeftionen ded Stiucded der Senfredyten wifchen
der Oritten Chene und dem Vunft B.

‘#® Um nun die Durd)fdhnitte diefer dritten Cbene mit bden beyden anbdern u erhalten,
mahe man B G = B ¢ (Fig. 6. 5) und zehe G S fenfredh)t auf A B, {o ift diefes
bie swepte Kante der gefuddten Pyramive, und der Sdyeitel derfelben ift in S, Die ver:
[ingerte @evade G S trifit die ‘Projelciondare in F; man ziehe F ¢ fenfredit auf B a
und man hat den LVertifalvif der dritten Chene, Oiefer und der Rif B c fdneiven {idh
in dem Punft (C, c); man iehe die Gerade S C, fo iff (S C, B ¢) die Durd):
ffniteslinie der bepden geneigten Gbenen, oder die odritte Kante der Pyramive, welde
fomit gany befttimmt iff. '

371, Hitte man den Punft A’ ald Horizontalprojeftion ded Fufed bder @c‘nf*
vehten angenontmen, fo wirde man eine Pyramive erhalten haben, die mit der erfige
fundenen fometrifh wave, in Beyug auf die Chene F B G

Die drey Chenen, welde die Pyramive bilven, deren Iinfel gleih A, B, C find,
theilen den gangen Raum in ad)t Pyramiven, Diefe Pyramiven {ind ju wey und 3wey
fometrifd), aber nur ein Paar von ihuen hat Winfel gleid) den drep gegebenen A, B, C.
Lon den drep andern PVaarven hat jeglihe Pyramide nur cinen LWinfel gleich einem der
gegebenen, die beyden andern Winfel {ind die Supplemente der beyden brigeir gegebenen
3infel,



