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- ©8 fey A B eine auf die RKante S B fenfredte - Chene, in welder der Winkel
C B D gegeben 1ft, den jene ywey Oeitenn einfdhliefen. Oa die Cbene (S B, B C)
die gegebene @eite A S B enthalt, fo befindet fidh der Punft A der Kante S A in einey

Hiohe iber der Horizontalebene, gleich ver auf A B D fenfredyten Geraden C D. Wenn
man dabher durd) die Gerade (D, C D) eine Chene D E fenfred)t auf die Kante S E I

fuhrt, fo enthalt diefe Cbene dasd Dreyed C' E D, in dem der Winkel, weldher der Seite

D ¢ = D C gegenitber fteht, gleidh u‘t pem Winfel der Cbene Der dritten Seite, und .
ver Cbhene der Seite BS E. ‘-Ber[cmgert man die Gerade D E um dad Stif EF—E G

urd 3ieht die ®erade S F, fo 1ft der Wintel E S F offenbax gIetd) der Dritten gefudhtenn
Seite. | |

~ Konftruivt man die Pyramive mit den drey Seiten A SB, B S Eund E S F,
fo vereinigen fid) die Punfte A, C, F in einen Cingigen, woraus {idy ergiebt, daf die
Gevaden S A, S F -@a[&meﬁer eined nemlidyen, aud S als Mittelpunft befdhrichenen
Kreifed {ind.

Dic Ghene A B D {dhreidet die Pyramide nady einent Dreyede C B I, in wels
dem die SeiteC B —= B A, und bdie Geite C I —=1IF. Die pwey Geraden
IF, EF, und die pwey aud den Mittelpunften E und S befchriebenen RKreigbogen
A F, C F laufen daber nady dem nemlichen PDunft F der Kante S F jufammen, und -
folglich beftimmen wey Dbeliebige von diefen Linien, durd) ihren Cfé_cf)nftt die Kante S F
per gefuchten @eite I S F.

Wenn man ftatt ded Winfeld C B D vad Supplement A B C defjelben al3 den
5tmfcf)en en ywey Geiten A S B, B S E eingefhloffenen Wimfel geommen hatte, fo witrz

de man nady derfelben Ronﬁtuftww oen Winfel I S ¥’ als dritte Seite der Pyramive,
gefunden [aben.

Dritte Auf'gab.e

s {ind in ciner Pyramide 3wey Seiten betannt, und ein Winkel, welder:
einer diefer Seiten gegenuber fteht; map foll die dritte Seite beftimmen?

368. Aufldfung. 8 feyer B S E und E S F (Taf. XXXV. Fig. 5.) die
wey gegeberen, und auf die Chene ded Winfeld B S E aufgewickelten Seiten der Py-
ramive; es fey H b E ver Winfel, weldyer durdy vie Chene, die die Seite B S E entr
balt, und durdy die Ebene Der we fudjenden Seite eingefdhlofien witd, Die Geraven
S 6B wd (b E, b H) beftimmen die Stellung einer Cbhene, welde dle gefudite Seite
eathalt, Denfen wiv wnd nuw, vaf die Kaute S F fidy wn die Kante S E ol Sdhars
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niex breI)e, fo wird fie in diefer BVewegung eine Kegelfladie erzeugen , deven freidfiimige
Bafid (F D, Faf f) inciner auf dad Sdjarnier fenfredhten Chene F D enthalten ift.
Run aber fdmewet Diefe @Bene oie Gbene (S 4 B, b H') ber ge[ucf)ten Geite nad) dev
®eraden (G E, G H)., Wenn daber die Kante S F in der Chene der gefuditen Ceite
liegt, fo befindet fid) der Punft F derfelben in F ober £, und die Aufgabe ift aIfo einer
poppelten Lofung fabig, |

 Befdaftigen wiv und uerfi mit pem Puntt f+ wenn man die Chene (S B, bH')
fih um S B G al8 @dyarnier drehen [aft, um fie auf die Chene der befannten Sejte
B S E juriicfyulegen, fo verdndern fid)y die Abfiande ded Punftd £ von den Punften G
und S ved Sdyarnterd nichyt; daber ift per Punft A, der Durdfdnittdpunft der ans
ven Mittelpunften G und S und mit Halbmeffern gleich) G fund S F Dbefdyriebenen
Kreidbogen, die Stellung ded Punktd £, wenn derfelbe auf die Ebhene der Seite B S E
suriicfgelegt ift, und A S B ift die, dem Punft £ entfpredhenden dritte Seite'der Pyraniive,
Man findet auf gleidhe Weife den Winfel A° S B ald dritte Seite der Pyramide, welde
pemt Punft £ entfpridht, Sind die drep Seiten befannt, o {ind aud) die drey Winfel
beftimmt, (Art. 364.)

369. Wir haben {don ( Urt. 306) Eemtefen , Daf Die brer) lefiten %qugaffen,
(Art, 360.) uber die Winfel der bdrepfeitigen Pyramide, {idh auf die drep erflen Jurick
bringen laffen, was fidh auf die folgende Weife nody mit mehr udfiubrlichfeit thun [g§e.
WBeyeichnen wir mit A, B, C i Sladenwintel der Pyvamive, und mit o, b, e,
die Geiten, welde diefen Winfeln gegentiberfiehen ; fo baben wir fo eben folgenve Anf:
gaben geloft

Atend  Wenn die drey Seiten a, b c Be’l’annt find, bie drey Winfel A, B, C 3u
finben ¢ | |

Otend MWenn die ywep Seiten a, b befannt {ind, und ber swifchen inne liegenbe
Winkel C, die drey anderen Winfel ¢, A, B ju finden ?

3tend Wenn bdie ywey Seiten a, b befannt {ind, und der nidyt mﬁd&enfmgenbe
Winfel A over B, die drey Winfel ¢, C, B oder A ju finden,

SRebmeh wiv nun an, man gebe die drey Winfel A, B, C einer Pyramide, und ¢s
follten die orey Seiten a, b, c gefnnben werden, o fennt man in der Cupp[cmcntar-*
Pyramive die drey Seiten o, b, ¢, welde nad) einander gleidh) find

180°— A, 180°— B, 180°— C.

Man leitet davausd drey Winfel A/, B, C" ab, weldhe wedfeldweife den drey Sel:
| 30
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ten a’, &, ¢’ gegenuiberftehen ; aber man Dat nad) der Cigenfdhaft der Supplementar:
Pyramive : ;
A'=180°-~-a; B = 180°— b; = 180°— ¢;

woraud folgt, daf die Drey gefudhten eiten a, b, c die Gupplemente der Dbefannten
Winkel A, B, C’ find, wad die Lofung der fed)dten Aufgabe (Art. 360.) giebt,

 Oehen wir 3u der funften Aufgabe fiber. @3 find awey  Winfel A, B gegeben,
unb eine Seite ¢, an weldyer diefe Winkel anliegen; zu fudhen find der unbefannte Win:
fel C und bie ey Seiten a, L.

Die Supplenentar - Pyvamide ift hier gebildet aud jwey Seiten (180 °-— A),
(180 °~—B) und aul einem Wintel (180 °— ¢), der zwifden den CEhenen jener
qwep Seiten gefaft iff. '

Wiv haben diefe drey Winfel oben nadheinander mit den BVudyftaben o, ', C’ be
seidnet. Konftruivt man die Supplementar - Pyramive, fo erhalt man die @Bltetc , und
die ywey Winkel A, B | |

AUber man Dbat:

¢ =180°— C; B = 180° — 3; A’ — 180°— a;
und ed folgt daraus, daf die gefud)ten Winfel C, b und a die Supplemente der befann:

ten Winkel ¢, B, A’ find, | - .
Die leite Aufgabe befteht darin, zwey Seiten a, b und den nidt eingefcbloﬂen-en
Winfel A ju finden, wenn die Seite ¢ und die ywey Winfel C und B befannt {ind,
Die. Supplementar 2 Pyramive hat fomit ald  Seiten ¢, &' die zwey Supplemente
(180 °— C), (180 °— B), und ald den, der erfien Ddiefer 3wey  Seiten entgegenfies
benden Winkel C° vad Supplement (180 °— ¢).  Konftruirt man diefe Pyramide, {o
findet man die Seite o, und die jwep Winfel A, B, weldhe folgende Werthe haben.
(180°— A), (180°—a), (180°—b);
vas betpt die Suoplemente der drey verlangten Wintel A, a4, b.

MWir werden nun eine, von dex ‘Betmd)tung ver Supplémentar - Pyramide unab:
hangige Lofung der drey lefsten Aufgaben geben:

Bierte Aufgabe
85 find bw?l Winkel einer Pyramide geaeben, man verlangt die drey Seiten? .

370. Aufldfung. Wir wollen die drey JBinfel mit A, B, C bejeidhnen. Jtad)-
vem man zwen Cbenen gefibrt hat, die unter einem Winfel gegeneinander geneigt {ind,



