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Noten 3um 3wepten Bud.

9.0 e L ._
Meber die iylinber: und Regelfldden. Rap, I Are. 58—-—- 61.

T e i U S 1
Die Gd)nitte einet'-‘&)l'in'oerf(&d)eﬁ burdy pavallele Gbdenen find gleide, fid decfende Linien.

Beweis, €6 feyen A B C, a b ¢ (Taf, XII, Fig. 3.) jwey pavallele Sdnitte eined
(l_'ptmbecs Ca, Aa,Bb fepen jwey gerade Ergeugungslinien beflelben, und A, a, B, b, die
- Bregegnungdpunkte diefer Erzeugungdlinien, mit den Sdhnitten,

SRan verbinde diefe Puntte durd) die Geraden A B, a b, Da fowoehl bit Erieugungslinien
A o, B b, alg die Chenen dex Sdnitte wedfeléweife pamﬂel find, fo {ind aud die écbnm A B,

a b parallel und gleid.
Auf diefe Art lafe fid bdie Sleidhheit aller @ebnen berveifen, welde in bepdin @dnitten bdie

Punkte verbinden, die einer nemlichen Cryeugungélinie angehdren, Wenn man daber in einem die.
fee @dnitte ein beliebiges Polygon einfibreibt, fo fann man in dem andern cin gleidhes an Seiten
und Winfeln einfdreiben, Die Polpgone mbffen i deden , und da bdie Sdeitel ihrer Winkel
Puntte der Shnitte find, und Gberdem alle, in die Sdnitte cinfdreibbare Polpgone diefelbe Ei,
genthimlichEeit Haben; fo miffen aud) die Sdynitte gleich feyn und fidh decken.

Bufas. Da die parallelen Sdnitte gleidh find, fo find aud alle ibre gleidnamigen Qinten,
und folglih bdie Tangenten A A', ¢ o, welde durd bdie Punbte einev nemlidhen Crjeugungs.
linien A a gejogen (ind, parallel unter fid). AUe diefe parallelen Tangenten A A’, a o'.,. liegen
folglih in einer Ehene, weldhe die tangivende Ebhene ju dem Cplinder an der Kante A a ift.

QU Ea i e

Die Shnitte einet RKegelfidcdhe durd) pavallele Gbenen find dbnlide Sinien,

Beweid, €3 fey A (Taf, XII. Fig, 4. ) der Mittelpunkt eines Kegels D C B, d ¢ b
jwey varallele Sdnitte, und A B b, A C ¢, A D d, drep Erjeugungslinien defjetben Kegels, |
weldy: biefe Sdnitte in den Punften B, &, C, ¢, D, d treffen, Man  verbinde in feder Ebene
biefe Puntie durd die Sehnen B C, B D, b ¢ b d, '
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Die ahnlidien Dreyecke A B C und A b e, A BD und A b d geben: |
AB:Abi:BC:bcitIXB:db

-~

obey
BC:bc¢c:::DB:d2b,

daher Haben in den bepben Sdhnitten alle Sehnen, weldie den nemliden Criemgungslinien entfpre s
den, das gleiche Werbaltnif unter fih, Wenn man bdaber in cinen Sdnitt irgend ein Polygen
eingefdrieben Hat, fo Pann man fletd in jedem pavallelen €dnitt ein abnlidhes Polygon cmfcbm-
ber; und fn[ghcb find diefe Sdnitte abnliche Linien,

Sufag. Ale Tangenten M N, m n, ju bden paralelen Sdnitten iincs Regcw an  den
Puntten einer nemlichen Crzeugungslinic {ind pavallel unter fid, AWe diefe pavalslen Tangenten
jufammen, bilden die tangirende Ehene an der Kante A C e |

N o tlc 11,

Deweis dey bopbelten Erscugung des Syperboloids von einem Iem duvd die
gerade Linie, ARap. 11 Hee, 119,

€8 fey T K. (Taf, XII. Fig, 6.) cine beweglide Serade, welde f{ih beftandig auf bdrey
fefte Gevade A B, M N, C D anlehnt, um ein Hyperboloid von ecinem Nede ju erjeugen. Bes
tradtet man blog das Fladenftiich) was von den Seiten des windifden Wiereetd A IB C D eingefdhlof
fen ift, fo entforechen alle Stellungen der beweglihen Gevaven, folden Gevaden, welde wie 1 K,
I X',..., bie feften Leitlinien in ‘btrep Punften I, G, K5 1) G, X',... % {dnei:
den. Die beweglihe Serade I K und bdie fefte Gerate M N, da fie in einer Ebene liegen,
fhneiden fich in einem Punft G; aud dem nemliden Grunde treffen fid die jwey Geraden I M,
- K N in einem Punbte L: aber die ecine derfelben liegt in bder Ebene ded Drepeds A B D, unbd
die anbere in dber Chene ded Dreyekd B C D, fie fonnen fih daber nur in einem Puntte des
Durdyfdnitts der Ehenen diefer ywey Dreyecke treffen, woraus folgt, daf der Punkt L in der Ber,
l&'ngerung der Diagonale B D bd28 windifhen Wieveckd A B C D liege, Uuf viefelbe Art ift ¢s
erweidlich, daf die Sevaden ' M, X' N’ fih in einem anderen Punft H der nemlidyen Diagonale
B D begegnen mbffen, Die von Ddem f.DunEt L aud gejogenen Geraden L K, LL M theilen die
Geiten des Wiereckd A B C D in adt Iheile oder Segmente A I, I B, BN, N C, €C K,
KD DM, MA., Wi werden beweifen: wenn man -~ jwey devartige Produkte bildes, fo dap |
die Fabtoren eines jeden nuv aud folden Segmenten befieben, welde finen gemeinfdaftlidhen Enbs -
punft haben, diefe Produlte gleich fepen,

Die Diagonale B D jerfegt dag Wieve A . B C D in jwey Dreyede A B D, B C D;
wenn man einegd derfelben, B C D jum DBeyfpiel auf die Seite fest ( Fig. 6. bis Taf. XII.)
fo jiehe man duvd) den Punkt D ju ber Gevaden K N L die Parallele D I; und perldngere
biefelbe, bis fie bie eite B C bed Dregected in I trife,
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BVermoge der abnlidhen Dreyecke C K N, CDI exhalt man
- G KD K 131G NN, _ (1)
Die jwey Dreyefe N B L, D B J geben:
L BDsxBL BT BN,
woraus  BD+BL:BL::BJ+ BN:BN
oo B miv ' D L #BL ol EaiB N T ik 10 629

w?utttphc:rt man nad) ber NReihenfolge die if)etlfage ber ‘nropvrltcnen (1) und (297 fa &at
man
C'K)(D'”"‘L:DK)(BL“::'C-N:"BN;
@aber (Fig 6.) | |
BNXCKXDL BLXCN X DK, (‘2)

Beteachtet man dad jwepte fDm)ecf A B D bded *Bieredds und die @trabe L M, {o hat man

ausg dem nemlidhen Grunde
AI)(BLXCM__.-AMXBI)(DL. (b)

| %enn man bdie Gleihungen (a) und (b ) gliedermeife multivlicivt, fo ergeben fidh jwey gleis
che E]Jrnbutte, beven cined ju JFabtoren dbie Gegmente A T, B N, C K, D M bat, und bdag an.
bere) die Segmente A M, BI, C N, D K; unb jeded entba[t nur fold)e @egmeme, welde Eels
nen gemeinfchaftlichen @nbpunft baben,
Die. @Ic:cbbﬂt diefer gwety Produlte giebt:- |
gt e A L G K e A, o O N

- T DK DM BN

=4 bze @erabe M N feft ift, fo bat man

A M GN — ~ i
s s M £ B N 2 (e
a Begetd)net eine , burdf) bie Stellung der dren feften Geraben , welde die beweglidhe Gerade I K
 Leiten, beftimmte unverdnberlu{)e Grofe; woraus folgt_ bag fitr alle Stellungen bdiefer @erabm
-:A[><C-K}='a, her S K —p BI | (d)
81 D K D K Al |
Diefes feftgefegt,' wenn man die drey Seraden ADf K, BC ﬁriét, ‘um al8 Qeiflis
nien der beweglihen Gevaden M N su dienen, fo theilt diefe Gerade in irgend einer Stellung bdie
Seiten bes windifdhen *Vievectd ebenfalld. in adht Segmente, wifden denen bey allen ithren @tel,
Tungen die vorftehenden Werbhdltniffe (d) und (c) ftatt habens bdas beift, bdaf man bey allen
Stellungen ber beweglidhen Gevaden I K, M N auf gleiche Weife bat: |

ATXCK A M= BN ()

R DE  Sell) i s _
weraus folgt, daf ed fiiv das Hyperboloid ven einem Sﬁtge jwey Erieugungdarten giebt, Vey der
¢inen fifhe fid die beweglidhe Gerade I K auf bdie Geraden A B, C D, M N, und bey der
3wepten lehnt fih die beweglidhe Gerade M N auf die Leitfinien A D, B C, T K, G
guebe Laber Eeinen Dunbt G diefer Flidhe, bdurd den man nidt ywey Gerate M G N, I G K
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fitbren Fonne; welde dben jwey, ben bepben @r;eugungﬁartm bes J;‘)pperhmbs ent{prechenten @pﬂes
men von Geraden angaboren. |

Note 11T
3u Are, 125, gebhorig,

Seoh o to-a B

Wenn ey unter einander vedhwinklige Ghenen fid) fo bewegen, taf fie iramer durd) die Seiten eines nemlichen
BWinkels gehen, fo befdyreibe bte gevade @urd;[d)mttéhme diefer @benen einen f{dhiefen Kegel,

Veweis, CE4 {epen O P, 0 O (Taf, XII Rig. 7V) bie ey @etten vined Winkels,
burdy weldye man jwep unter fidh vedhtwinflige Cbenen gefibrt bHabe, und O A fep die Projektion
ved Durdfdnitted diefer jwen Ebenen auf der Chene des Winkelg P O Q. Naddem man irgend
etie. Gerade D C fenbredht auf O A gejogen bat, betradte man diefe Gerade ald den Rif einer
Cbene, welde fenfredit auf den Durdyfdnitt der ywep vedtwintligen Chenen ift, und welde Liefe lek,
teren Ehenen nad) jroep  unter fidh fenfrecbten Geraden fcbmtbct, Die butcb die ‘Pun!te Cund D
geben,

9Nan bildet baburcb tm ERaume ywey redtwinklige Oreyecfe, welde einen gemem[d)aftluben S deis
tel auf bem geraden Durdnitte der beyden vedtwinkligen Chenen haben, und ald Hoypothenufen bdie
(eraten O D, D C. €8 folgt aus diefem, daf der, den bepden Z)repccfen'gemeinfepaft[icbe Sdeis
tel in dbem Durd{dnittsfreife von Fwey auf O D und D C al8 Durdymeffern Iﬁ'efcbr.iebenen' Kus
geln liegen mil ffe. Ebt'eﬁv:"~ bepden Kugeln {Hneiden fid nad) dem tleinen Kreife, beffen Ebene f{inks
vedyt ift auf jene ted8 Winkelds P O Q, und deffen auf die Geite O P bdiefes Winfels fenfredhter
DQurdymefj:r die gemeinfhaftliche Sebne der bepden grofen Kreife D B O und C B D der Kugeln
ift. * Nun aber, weldyes aud) bdie, in dem Winkl P O O dburd) den Punkt D gejegene Sebne
D C jey, fo. mird bder Eleine Duvd fdmittsbreis der Kugeln, welde fiber D C und O D al8 Durdy s
mefjer befdhrieben] {ind, fid nidht verdndern, daber ift bdiefer Fleine Kreid ber geometvifdhe Ort der
Sdeitel der vedhtwinkligen Dreyecke, welde ald Hypothenufen die Sevade von beftdmdiger Linge O D
und die veranderlide C D Dhaben; baber Eann man btenfelben al8 die Grundlinie eines fdhiefen Koo
geld betradhten, deffen Kanten die Durd{dnitte von zwey redhtwintligen Cohnenen fnb, benm aujerlegt
ift, fid gwifden den Sdenkeln eined gegebenen Winkels ju bringen. | : :

Anftate ven feften Punft D auf der Seite O Q vesd Winkeld P O Q ju nehmen, fétmte
man denfelben auf der Seite O P annehmen. €8 lapt fid fobgnn auf diefelbe 2lrt beweifen, bqﬁ
der gerabe Durdyfdnitt joeyer vedtvintligen ~Cbenen, die fid) ywifchen ben Seiten eined gegebenen
- Winkls bewegen muﬂ'en, cinen fdhiefen Regel ergeuge, dev als Srunbdlinie einen Kreis bat; defien
Eoene fenfredht auf die Seite O Q des gegeben Winkels ift, Daber befiggt diefer {dhiefe Slegel fo
wie alle anderen Kegel ded ywepten Grads die Eigenfdaft, durd) jwey Sopfteme von Gberten nad
Kreifen gefdynitten ju werben, Jn diefem befondern Falle find Ddie {dhneidenden Chenen fenfrechrt
auf diejenigen Kanten beé ﬁfgew, die in dev @bene ber Mittelpunfte dev bepvm Eretﬂformtgm
Srundlinien liegen, | | |




