XXVIL

Fragmente tber die Grenzfille der elliptischen Modul-
functionen.

1z
Additamentum ad §"" 40.
[Fundamenta nova theoriae functionum ellipticarum.]

Formulae in hoc §° propositae in eo casu, ubi modulus ipsius ¢
unitatem aequat, consideratione satis dignae videntur, quippe quae
functiones unius variabilis pro quovis argumenti valore discontinuas
praebeant.

Series quidem propositae magna ex parte pro modulo ipsius ¢
unitati aequale non convergunt, sed integrando series convergentes inde
derivari possunt; itaque primo integralia formularum 1—7 proponamus
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Jacobi denotationibus hoc modo repraesentantur
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eo quo scripsimus ordine summata summam habet convergentem, functio
ipsius 7 hac serie

a+ar~+ayr®+---

expressa, convergente » versus limitem 1, convergit versus valorem
eundem.

Hine facile deducitur
Si functio f(g) complexae quantitatis ¢ pro modulis ipsius ¢ uni-
tate minoribus exhibeatur per seriem

a%+aq+aq -

hane seriem pro valore ¢, cujus modulus sit unitas, si habeat sum-
mam, exprimere valorem eum, quem functio f(g) nanciscatur conver-
gente ¢ versus ¢, ita, ut modulus tantum mutetur, i. e. secundum
notam repraesentationem geometricam, appropinquante puncto, per quod
quantitas ¢ repraesentatur, in linea ad limitem spatii, pro quo functio
est data, normali.

Quamobrem hos tantum valores functionum propositaram hic re-
spicimus, etiamsi evolutiones 48 —54 latius pateant.

Sit brevitatis gratia (z) aut absolute minima quantitatum a guan-
titate # numero integro distantium, aut, si # ex numero integro et
fractione —;— composita est, = 0, porro E(z) numerus integer maximus
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1° si n est impar, aequalis fit,
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quae formula manifesto ita est intelligenda, functionem propositam,
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quam patet habere valorem finitum, nisi # est =0 mod 4.

Convergentia summae
@+ a+a,ta..... ‘
postulat, ut data quantitate quamvis parva & assignari possit terminus

@,, a quo summa usque ad terminum quemvis @, extensa nanciscatur
valorem absolutum ipso & minorem. Iam posito brevitatis gratia
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Unde patet convergente » versus limitem 1 functionem f(r) tandem

quavis quantitate minus a valore seriei
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gebraica ipsins 7, quam constat appropinquando » unitati summae

a+a + a4+ a,
quantumvis appropinquari posse; unde patet appropinquando » unitati
differentiam functionis f(») a valore seriei

(M oY S
infra quantitatem quamvis datam descendere.
Ex hoc theoremate, quod Cl° Abel tribuendum esse C1"* Dirichlet
modo (1852 Sept. 14) quum antecedentla. jam essent scripta monuit,
facile deducitur . e e e
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